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§1.3 Πολλαπλασιασμός Αριθμού με Διάνυσμα 
 

Πολλαπλασιασμός Αριθμού με Διάνυσμα 

Αν    μη μηδενικό διάνυσμα και   με 0  τότε , ονομάζουμε γινόμενο του λ με το   το 

διάνυσμα   , το οποίο: 

   αν λ>0 τότε ομόρροπο του  . 

   αν λ<0 τότε αντίρροπο του  . 

   με μέτρο     όπου   η απόλυτη τιμή και   το μέτρο. 

  Αν λ=0 ή 0   τότε 0  . 

. 

 

Ιδιότητες Πολλαπλασιασμού 

   ( )       . 

   ( )        

   ( ) ( )     

. 

 

Συνέπειες 

   0 0     ή 0   

   ( ) ( ) ( )         

   ( )        

   ( )        

  Αν    και 0   τότε    

    Αν    και 0   τότε    

 

Γραμμικός Συνδυασμός 

Αν ένα διάνυσμα   παράγεται από άλλα δύο διανύσματα   και    τότε : 

       και ονομάζεται γραμμικός συνδυασμός των   και   

Προσοχή : ένα διάνυσμα μπορεί να είναι γραμμικός συνδυασμός πολλών διανυσμάτων  

        . 

 

 

Συνθήκη Παραλληλίας Διανυσμάτων 

Αν   και    είναι δύο διανύσματα με 0   τότε: 

         με    
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Διανυσματική Ακτίνα Μέσου 

Αν   διάνυσμα και Μ το μέσο του, τότε αν Ο τυχαίο σημείο αναφοράς τότε: 

Επειδή     

        

     2   

     
2


    

Δηλαδή η διανυσματική ακτίνα του μέσου του διανύσματος είναι ίση με το ημιάθροισμα των 

διανυσματικών ακτίνων των άκρων του διανύσματος. 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

ΑΣΚΗΣΗ 1 

Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ στο διπλανό  

σχήμα με     και   . Αν το Ε είναι μέσο  

του ΑΒ και ισχύει 
2

3
   , να εκφράσετε  

συναρτήσει των διανυσμάτων   και   τα  

διανύσματα  , Z , Z . 

 

ΑΣΚΗΣΗ 2 

Να υπολογίσετε το διάνυσμα x  σε καθεμία περίπτωση: 

 1)     
1

2 3 2
2

   x a x a  2)    a x x  

 

ΑΣΚΗΣΗ 3 

Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο στο διπλανό 

 σχήμα είναι τραπέζιο. 

 

 

ΑΣΚΗΣΗ 4 

Δίνεται το τραπέζιο στο διπλανό σχήμα. Αν (ΓΔ)=3(ΑΒ) ,  

ΕΓ=3ΕΑ,    και    . 

1) Να εκφράσετε συναρτήσει των   και   τα 

 διανύσματα  ,  ,  ,  . 

2) Να δείξετε ότι τα σημεία Β, Δ, Ε είναι συνευθειακά. 
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