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Άσκηση 1 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και τυχαίο σημείο Ρ. Να αποδείξετε ότι  
  . 

Άσκηση 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και τυχαίο σημείο Ρ της πλευράς ΑΒ. 
Αν Μ είναι σημείο τέτοιο ώστε να ισχύει    . 
Να αποδείξετε ότι το ΑΒΜΓ είναι παραλληλόγραμμο. 

Άσκηση 3 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Α,Β,Γ,Δ για τα οποία ισχύει ότι : 
    . Να αποδείξετε ότι  τα σημεία Α και Β ταυτίζονται. 

Άσκηση 4 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Α,Β,Γ,Δ για τα οποία ισχύει ότι : 
    . Να αποδείξετε ότι  τα σημεία Δ και Γ ταυτίζονται. 

Άσκηση 5 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Ρ,Κ,Μ,Ν,Σ για τα οποία ισχύει ότι : 
    . Να αποδείξετε ότι  τα σημεία Μ και Ν 
ταυτίζονται. 

Άσκηση 6 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ και ένα μεταβλητό σημείο Μ. Να αποδείξετε ότι 
το διάνυσμα 4 2 3u M MB M M      είναι σταθερό. 

Άσκηση 7 

Αν 2 3 2MB      να δείξετε ότι   . 

Άσκηση 8 

Αν 2 3 2 3      να δείξετε ότι τα σημεία Μ,Ν,Ρ είναι συνευθειακά. 

Άσκηση 10 

Αν 3 7 5 2      να δείξετε ότι τα σημεία Μ,Ν,Ρ είναι 
συνευθειακά. 

Άσκηση 11 

Αν τα σημεία Π,Α,Ο,Κ ώστε 3 4 0    να δείξετε ότι τα σημεία 
Α,Ο,Κ είναι συνευθειακά. 
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Άσκηση 12 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Ο,Α,Β,Γ  για τα οποία ισχύει ότι : 
3 4 7     . Να αποδείξετε ότι  τα σημεία Α,Β,Γ είναι συνευθειακά. 

Άσκηση 13 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Α,Β,Γ. Να βρείτε το σημείο Μ ώστε  
2 0    .  

Άσκηση 14 

Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ. Να βρείτε το σημείο Μ ώστε 2 3 5 0     .  

Άσκηση 15 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ. Να βρείτε το σημείο Μ ώστε  : 
2 3 2 0     .  

Άσκηση 16 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Α,Β,Γ με διανύσματα θέσης ως προς το σημείο 

αναφοράς το Ο με   ,  , 3 2     όπου ,   μη συγγραμμικά 

διανύσματα . 

1. Να γράψετε τα διανύσματα ,   ως γραμμικός συνδυασμός των 

,  . 

2. Να δείξετε ότι τα σημεία Α,Β,Γ είναι συνευθειακά.  

Άσκηση 17 

Δίνεται τα σημεία του χώρου Α,Β,Γ,Δ με διανύσματα θέσης ως προς το 

σημείο αναφοράς το Ο με   ,  , 2     και 2    . Να 

γράψετε τα διανύσματα , , , ,      ως γραμμικός συνδυασμός των 

,  . 

Άσκηση 18 

Να  δείξετε ότι τα διανύσματα 
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  v     και 
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  u      είναι 

συγγραμμικά. 


