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Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς 
προτάσεις. 

1. Αν Α(x,y) , τότε d(A,xx’)=………, d(A,yy’)=………, =(…… , ……)  

2. Αν xi y j   , τότε  =(……. , …….)  και τα διανύσματα  

         ,xi y j  λέγονται ……….……του  . 

3. Αν 1 1( , )x y  και 2 2( , )x y  τότε  

   1)   …………… 

   2) 0  ……………., 0  ……………. 

   3) αν 0  ισχύει / / 'xx ………… ενώ / / 'yy ….……………. 

4. Αν 1 1( , )x y  και 2 2( , )x y  τότε  

  1)   (………… , …………) 

   2)   (………… , …………) 
   3)     (………… , ………… 

5. Αν Μ(x,y) μέσο του ΑΒ με Α(x1,y1) και Β(x2,y2) τότε  
                x = ……………. και y = ……………… 

6. Αν Α(x1,y1) και Β(x2,y2) τότε =(………… , ………) και  = ……………… 

7. Αν 1 1( , )x y   τότε  ……………….  

8. Αν det  , 0     ….……….. 

9. Αν ω είναι η γωνία που σχηματίζει ένα διάνυσμα  με τον άξονα xx’ ,  
          τότε ……≤ ω ≤……. 

10. Αν   διάνυσμα παράλληλο στον xx’ τότε 
 =…………. 

11. Αν   διάνυσμα παράλληλο στον yy’ τότε 
 =………….. 
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Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με Σωστό(Σ) ή Λάθος(Λ) 

1. Αν δύο διανύσματα είναι ίσα , τότε έχουν σίγουρα ίδιες συντεταγμένες. 

2. Αν ( , ) x y  τότε 
2 2  a x y . 

3. Αν  και  είναι παράλληλα , τότε η ορίζουσα των συντεταγμένων  

  τους είναι 0. 

4. Τα σημεία Α,Β,Γ είναι συνευθειακά όταν det(AB, ) 0  . 

5. Αν Α(x,y) τότε d(A,xx’)= x . 

6. Αν OA=(x,y), τότε Α(x,y). 

7. Αν ( , )x y   τότε / / ' 0xx x   . 

8. Αν ( , )x y   τότε / / ' 0yy x   . 

9. Η κλίση ενός διανύσματος ( , ) , 0 x y   είναι ίση με το λόγο 
x

y
 . 

10. Το διάνυσμα (0,1) συμβολίζεται με j  . 

11. Av  
1

2
   , τότε (2,1) . 

12. Αν  Μ(x,y) μέσο του ΑΒ με Α(x1,y1) και Β(x2,y2) τότε  
   2x= x1 + x2, και 2y= y1. + y2. 

13. Αν Α(x1,y1) και Β(x2,y2) τότε =( x1 - x2, y1 - y2). 

14. Αν Α(x1,y1) και Β(x2,y2) τότε   2 2

1 1 2 2( ) ( )AB x y x y    ). 
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ΑΣΚΗΣΗ 1 

Έστω Οxy σύστημα συντεταγμένων και Α (-1,2) και (3,1) . 

  1) Να βρείτε τις αποστάσεις του σημείου Α από τους άξονες. 

2) Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος θέσης του Α ως προς το 

    σημείο Ο και  τις συντεταγμένες του Β. 

  3) Να βρείτε τις συντεταγμένες το διάνυσμα 3 2v    . 
 

ΑΣΚΗΣΗ 2 

Έστω τα διανύσματα 2 2( 3 2, 7 10)          λ∈R. Να βρείτε τις τιμές του λ , 

 για τις οποίες ισχύει: 

   1) 0 και 0  . 

2) το  να είναι το μηδενικό διάνυσμα. 

3)  0  και / / 'yy   και / / 'xx . 
 

ΑΣΚΗΣΗ 3 

Αν 2  i j και (3,1)  . Να βρείτε τα διανύσματα: 

   1) v    και 2 3u v    . 

2) Να βρείτε το διάνυσμα x , όταν 2( ) 3x x       
 

ΑΣΚΗΣΗ 4 

Αν ( 1, 2)v     και ( 2, )w     να βρείτε τα α, β ώστε 1) v w  2) 3 2 0v w  . 
 

ΑΣΚΗΣΗ 5 

1. Να βρείτε το συμμετρικό του Α(1,-2) ως προς το Β(-1,3). 

2. Αν Α(3,-1) , να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Β τέτοιο ώστε τα σημεία 

Α και Β να είναι τα άκρα διαμέτρου κύκλου με κέντρο Κ(4,1). 

 

ΑΣΚΗΣΗ 6 

Έστω το σημείο Α(-1,2). Να βρείτε : 

  1) το διάνυσμα  , όταν Β(-3,0). 

  2) το Γ, όταν ( 3, 5)     

  3) το Δ, όταν 2 3 0    και Ε(3,-1) 
 

ΑΣΚΗΣΗ 7 

Αν ( 1,2)    και (3,1)  , να υπολογίσετε το: 1) 2  2) 3 2   

 

ΑΣΚΗΣΗ 8 

Αν ( , 1)     να υπολογίσετε τις τιμές του λ ώστε  3 15  . 
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ΑΣΚΗΣΗ 9 

Να βρείτε το μέτρο και τις συντεταγμένες του διανύσματος   , για το οποίο ισχύει :  

1.  ( 4,8) a a . 

2. (0,3) (1, 1)  a a , ποια η γωνία που σχηματίζει το a  με τον x’x; 

 

ΑΣΚΗΣΗ 10 

Αν (1,2)u   και ( 1,0)v   , και a u a v   να υπολογίσετε το   

 

ΑΣΚΗΣΗ 11 

Να βρείτε ποια από τα παρακάτω διανύσματα είναι ομόρροπα και ποια αντίρροπα. 

1) ( 3,6)u    και (1, 2)v   , 2) (2,6)u   και (1,3)v   
 

ΑΣΚΗΣΗ 12 

Να βρείτε τις τιμές του λ ώστε τα διανύσματα ( 1,1)u    και (1,2 1)v   να είναι 

συγγραμμικά. 
 

ΑΣΚΗΣΗ 13 

Δίνονται τα διανύσματα (3, 1)   , ( 2,1)    και (12, 5)   . 

 1) Να αποδείξετε ότι τα   και   δεν είναι συγγραμμικά. 

  2) Να γράψετε το   ως γραμμικό συνδυασμό των   και  . 
 

ΑΣΚΗΣΗ 14 

Δίνονται τα σημεία Α(-1,2) , Β(0,1), Γ(1,2) και Δ(3,1). 

 1) Να αποδείξετε ότι τα   και   δεν είναι συγγραμμικά.  

  2) Να γράψετε το   ως γραμμικό συνδυασμό των   και  . 

 

ΑΣΚΗΣΗ 15 

Να βρείτε τις τιμές του κ, ώστε τα διανύσματα (1, 1)u    και ( 1,9)v    να είναι 

αντίρροπα. 

 

ΑΣΚΗΣΗ 16 

Αν (1,2)u  , να βρείτε διάνυσμα που να έχει μέτρο διπλάσιο του u  και να είναι 

ομόρροπο του u . 

 

ΑΣΚΗΣΗ 17 

Δίνονται τα σημεία Α(0,1) , Β(-2,0) και Γ(1,3) . 

 1) Να αποδείξετε ότι τα σημεία Α, Β, Γ είναι κορυφές τριγώνου. 

  2) Να βρείτε σημείο Δ , ώστε το τετράπλευρο ΑΒΓΔ να είναι 

               παραλληλόγραμμο. 
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ΑΣΚΗΣΗ 18 

Έστω Οxy σύστημα συντεταγμένων και Α (1,3) και Β(5,1). Αν 4 2    και Μ 

το μέσο του ΑΒ: 

  1) Να βρείτε τις συντεταγμένες των   και  . 

2) Να αποδείξετε ότι τα Ο, Γ, Μ είναι συνευθειακά. 

  3) Να βρείτε το λ , όταν    . 

 

ΑΣΚΗΣΗ 19 

Αν τα σημεία Α, Β, Γ έχουν διανύσματα θέσεως ως προς το Ο τα ( 1,3)   , 

(3,5) , ( 3,2)    αντίστοιχα , τότε: 

  1) Να βρείτε τις συντεταγμένες των   και  . 

2) Να αποδείξετε ότι τα Α, Β, Γ είναι συνευθειακά. 

 

ΑΣΚΗΣΗ 20 

Να βρείτε το συντελεστή διεύθυνσης (αν ορίζεται) του   στις παρακάτω 

περιπτώσεις: 

  1) Α (-1,3) και Β(2,-3). 

2) Α (3,1) και Β(-5,1). 

  3) Α (-2,3) και Β(-2,7).  

 

ΑΣΚΗΣΗ 21 

Να βρείτε τις γωνιές των διανυσμάτων με τον άξονα x’x  στις παρακάτω περιπτώσεις: 

  1) ( 3,1)     2)  ( 1, 3)      3) (1, 1)     

 


